RESUMEN ALGEBRA 1
FINAL
NUMEROS ENTEROS (PARTE 1)

Sean a,d € Z con d 7+ 0fSeidice querd divideranay yseotand | aus
st un elemento ks © Z tal que @ =7kid (o sea si el cociente = es un

.S L ! »

Se concluye que d | a & |d| | |a|
e Ahora podemos probar ficilmente que los \inicos nimeros enteros que
son inversibles son 1 y —1. Es claro que tanto 1 como —1 son

@ divisores (0 2 divisores positivos). Por ejemplo £2, +3, £5, £7, +11.

o Se dice que a es un niimero compuesto si a # 0,1 y tiene més que 4
divisores (o 1S e 2 divisores positives)s Por cjemplo 4, 6, 8, 9.




Demosiracidn. ' Reflexividad : Para todo a € Z, a = a (mod d) pues

2. Pura todo n e N, ay,...,a,,by,... b, €Z,
ai = by (mod d)
=  ay+ -+a, = b+ -+b, (mod d).
a, = b, (modd)

3. Vabeel,
a=b (modd) = ca=cb (mod d).



5. Para todo n e N, ay,...,an,b1,...,bp € Z,

a; = by (modd)
. - aj---ap

: by -+ b, (mod d).
a, = by (modd)

6. Ya,beZ, neN,
a=b(modd) = a"=0b" (mod d).

(Bjemplo: Probar que V¥ a € Z tal que 7t{a, r7(a®) =1 o 6. Aplicando las
tablas de restos, 17(a®) = r7(r7(a)3) ycomo 7ta < rr(a) # 0, alcanza
con analizar la tabla

a [1]2[3[4[5]6
Sl1[4]2]2]4a[1}|
S[1[1]6]1]6[6

donde la primer fila indica los posibles restos de a modulo 7, la segunda
fila los restos correspondientes de a?> médulo 7 v la tercera fila los restos
correspondientes de a® médulo 7. O sea por ejemplo si a = 3 (mod 7),
entonces a® =6 (mod 7), es decir si r7(a) = 3, entonces 7(a®) = 6.



se llega por primera vez al resto nulo ro = 0. (Entonces (a :b) =g, el
ltimo resto no nulo.
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