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Ejemplo: Probar que si se tienen estampillas de 4 v 5 $, se pueden mandar
cartas de cualquier precio n entero, con n > 12.

Demostracion.

p(n): existen j,keNtgn=j-4+k-5.

o Caso base: | p(12) V? Si, pues 12 = 3 - 4: se necesitan 3 estampillas
de 4 $.

o Paso inductivo: Dado h > 12, jp(k) Vpara 12<k<h = p(h+1)
V7
Inmediatamente se ve que para obtener h+1 con estampillas de 4 y 5
$, conviene obtener h—3 con estampillas de 4 v 5 $, v luego agregarle
una estampilla de 4 §, ya que h+1 = (h—3)+4. O sea necesitamos
aplicar la hipdtesis inductiva para h — 3, v de ella podremos deducir
que p(h+1) es Verdadero.
La hipétesis inductiva permite suponer que p(k) es V para 12 <k <
h. Entonces debemos verificar que h — 3 esta en las condiciones de la
HI.
Esta claro que h—3 < h. Pero h—3>12 & h+12>16. O sea
la HI nos permite probar que p(h+1) es V a partir de h+1 = 16.
Por lo tanto tenemos que verificar los casos h =13, h=14 v h =15

aparte (porque para ellos la HI requerida serfa p(10) V, p(11) v p(12)
V, que no se cumple.
— (p(13) V? Si, pues 13 =2-4+41-5: se necesitan 2 estampillas
de 4 $ yunade 5.
— .p(14) V7 Si, pues 14 =1-4+2-5: se necesitan 1 estampilla de
4$yv2de5.
— . p(15) V7 Si, pues 15 =3-5: se necesitan 3 estampillas de 5 $.

Asi terminamos de probar el paso inductivo.

Es decir hemos probado tanto los casos base como el paso inductivo. Se
concluye que p(n) es Verdadero, ¥n € N. |
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3. Sea (fa)nen la sucesién de polinomios en Q[X] definida por:
fi=X-1, p=2X"-X-2 ¥y fara=Xfann+2X*fo—2X+3,Vn>1.
Coqjeturuyptobufdrmuluﬁmelcoeﬁcienteprindpalyely;dodef..pantodoneN.
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2. Sea a € N dado y sea (zn)nen la sucesion de enteros definida por:

z1=20, 22=90" ¥ Zn42=0Tns1—75, Y21

(a) Probar que a™ |z, para todo n € N.
(b) Probar que si @ # 1, para ningiin n > 3 vale que a™*! |z,
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Ejercicio 3
Sea w = 5, y sea (2, )new la sucesion de mimeros complejos definida por:
n=w—1 ¥ Zng=EZ", vr>1

Calcular z,, para todo n € B,

10/12/21

3. (a) Determinar todos los n € N para los cualcs
X2+ X+ X4 X"+ 1

(b) Caleular ol resto de dividir a X% + X3 + 1 por X*+ X +1.



